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*원의 성질 << 원의 중심이 중요하다!
why? 원의 정의: ‘한 정점’을 기준으로 같은 거리 떨어진 점들의 집합
따라서 해결책: 원의 중심과 원위의 점을 긋는 보조선을 그어야 한다.
1. 원주각: 왜 두배 차이나는지 증명          2. 현의 수직이등분선의 교점이 왜 원의중심?

3. 중심에 대한 원주각= 90도 <<직각삼각형/직각사각형을 볼 수 있다.    

4. 반원에서도 마찬가지!! 1. 중심에서 원위의 점까지 선분을 그리거나 2. 지름의 끝점에서 원 
위의 점까지 선분을 그리거나 3. 원의 중심에서 현의 중점까지 선분을 그린다.      
(닮음도 생각해보자) - 보조선 3가지
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5. 원위의 점(접점)에서 그은 접선과 원의 중심과 접점을 이은 선분은 수직이다.

6.  ×                                 7. ×   ×

8. 호에 내접하는 정사각형의 한 변의 길이는 어떻게 구할까?? (반지름 r이고 호의 중심각을 
라 하자)
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예제1. 그림과 같이 좌표평면 위에 중심이 이고 점 을 지나는 원  위의 제 
1사분면 위의 점을 라 하자. 점 를 원점에 대하여 대칭이동 시킨 점을 , 축에 대하여 
대칭이동시킨 점을 라 하자. 선분 를 지름으로 하는 원 와 두 선분 와의 ㄱ점을 
각각 이라 하자. ∠라 할 때, 두 삼각형 의 넓이를 각각  라 

하자. lim
→

× 의 값은?[2018.7]1)

예제1)  2
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예제2. 그림과 같이 반지름의 길이가 1이고 중심각의 크기가 
 인 부채꼴 가 있다. 호 

  위의 점 에서 선분 에 내린 수선의 발을 라 하고, 호 위에 점 를 
∠∠가 되도록 잡는다. ∠일 때, 삼각형 의 넓이를 라 하자. 

lim
→


 의 값은? (단,     

 )[2018.6]2)

예제2)   

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예제3. 그림과 같이 길이가 인 선분 AB를 지름으로 하는 반원 위에 두 점 P , Q를 
∠PAB   , ∠QAB 가 되도록 잡는다. 선분 AB의 중점 O에 대하여 선분 OQ와 
선분 AP가 만나는 점을 R라 하자. 호 PQ와 두 선분 QR , RP로 둘러싸인 부분의 넓이를 

라 할 때, lim
→



의 값은?[2018.4]3) (단,     


) 

O


P



Q

BA

R

예제3)  

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예제4. 그림과 같이 길이가 인 선분 AB를 지름으로 하는 반원 위의 점 P 에 대하여 
∠ABP 를 삼등분하는 두 직선이 선분 AP 와 만나는 점을 각각 Q , R라 하자. ∠PAB 

일 때, 삼각형 BRQ 의 넓이를  라 하자. lim
→


 

의 값은? [2018.3] (단, 

   

 )4)

예제4)  

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예제5. 그림과 같이 한 변의 길이가 1인 마름모 가 있다 점 에서 선분 의 연장선
에 내린 수선의 발을  점 에서 선분 에 내린 수선의 발을  선분 와 선분 의 
교점을 라 하자. ∠   일 때, 삼각형 의 넓이를 라 하자.

lim
→



 의 값은? [2018학년도 수능](단,     

 )5)- 원은 아니지만 극한이라 넣음

예제5)  

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예제6. 그림과 같이 길이가 인 선분 AB를 지름으로 하는 반원 모양의 색종이가 있다. 호 
AB 위의 점 P 에 대하여 두 점 A, P 를 연결하는 선을 접는 선으로 하여 색종이를 접는다.  
∠PAB 일 때, 포개어지는 부분의 넓이를  라 하자.  에서  가 최댓값을 갖

는다고 할 때, cos의 값은? (단,    

 )[2017.10]6)

➡

예제6)  cos

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예제7. 그림과 같이 AB이고 ∠ABC ∠BAC 를 만족하는 삼각형 ABC 가 있다. 
선분 AC 를 지름으로 하는 원과 직선 AB가 만나는 점 중 A가 아닌 점을 P , 점 P를 지
나고 선분 BC 에 평행한 직선이 선분 AC 와 만나는 점을 Q라 하자. ∠BAC  라 할 

때, 삼각형 APQ 의 넓이를 라 하자. lim
→



의 값은? (단,     


) [2017.

7]7)

C
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Q



 

예제7)   

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예제8. 그림과 같이 길이가 인 선분 AB를 지름으로 하는 반원이 있다.호 AB 위의 점 P

에 대하여 BPBC가 되도록 선분 AB 위의 점 C를 잡고, ACAD가 되도록 선분 
AP  위의 점 D를 잡는다. ∠PAB 에 대하여 선분 CD를 반지름으로 하고 중심각의
크기가 ∠PCD인 부채꼴의 넓이를 , 선분 CP를 반지름으로 하고 중심각의 크기가 
∠PCD인 부채꼴의 넓이를 라 할 때,

lim
→





의 값은? (단,     


이고 ∠PCD는 예각이다.) [2017.4]8)

A B

P

D

C


예제8) 

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예제9. 그림과 같이 반지름의 길이가 이고 중심각의 크기가 
 인 부채꼴 OAB가 있다. 호 

AB  위의 점 P 에 대하여 점 B에서 선분 OP 에 내린 수선의 발을 Q, 점 Q에서 선분 
OB에 내린 수선의 발을 R라 하자. ∠BOP일 때, 삼각형 RQB에 내접하는 원의 반

지름의 길이를 라 하자. lim
→




의 값은? (단,    

 ) [2017.3]9)

예제9) 

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예제10. 그림과 같이   ∠  

 인 직각삼각형 에서 ∠를 이등분하는 직선과 선분 의 

교점을  , 중심이 이고 반지름의 길이가 인 원과 선분 의 교점을 라 하자. ∠  일 때, 부

채꼴 의 넓이를   삼각형 의 넓이를 라 하자. lim
→

  의 값은?10)

10) 



