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 2020 수특 기벡 변형
1. 이차곡선

★★☆
5p 예제 1 – 포물선 성질

★★
7p 예제 2 – 타원, 피타고라스

포물선  의 초점을 F라 하자. 포물선 위의 점 A와

축 위의 점 B에 대해 삼각형 AFB가 정삼각형일 때,
OB의 값을 구하시오. (단, 점 A의 좌표는 보다 크다.)

타원 




의 두 초점 중 좌표가 양수인 점을 F,

음수인 점을 F′이라 하자. 제1사분면에 있는 타원 위의

점 P에 대하여 삼각형 PFF′이 이등변삼각형일 때, 점 P

의 좌표의 값은?

①


②


③ 

④


⑤


★☆
9p 예제 3, 14p 기본 7 – 쌍곡선, 삼각형

★
11p 예제 4 – 이차곡선 평행이동

쌍곡선 




의 두 초점 중 좌표가 양수인 점을

F, 음수인 점을 F′이라 하자. 제1사분면에 있는 쌍곡선

위의 점 A에 대하여 선분 AF′이 쌍곡선과 만나는 점 중

A가 아닌 점을 B라 하자. 삼각형 ABF의 둘레의 길이가

일 때, AF의 값을 구하시오.

두 초점이 F  F′  이고 주축의 길이가 인 쌍곡선

의 한 점근선의 방정식이     일 때, 의

값을 구하시오.
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★★
13p 기본 2 – 포물선, 무게중심

★★★
13p 기본 4 – 타원, 삼각형

초점이 F인 포물선     가 있다. 이 포물선 위

에 있는 서로 다른 두 점 AB에 대하여 AFBF이고

삼각형 AFB의 무게중심의 좌표가 일 때, 상수 의 값

을 구하시오.

두 초점이 F F′인 타원 





  이 있다. 점

F를 지나는 직선이 이 타원과 만나는 두 점을 AB라 할

때, AF

BF′
BF

AF′
이다. 



의 값은?

① 


②  ③ 


④  ⑤ 


★★★
14p 기본 8 – 쌍곡선, 내접원

★★
15p 실력 1 – 포물선, 사다리꼴

쌍곡선 


 위의 점 P와 이 쌍곡선의 두 초점

F  F′     에 대하여 ∠PFF′  

이고, 삼

각형 PF′F의 내접원의 반지름의 길이는 이다. 의 값

을 구하시오.

포물선  의 초점 F를 지나는 직선이 이 포물선과 만

나는 두 점을 각각 A B라 하고, 두 점 A B에서 축에

내린 수선의 발을 각각 C D라 하자. AFBF일 때, 사

각형 CDBA의 둘레의 길이는 이다. 의 값을

구하시오.(단,  는 유리수이다.)
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2. 평면 곡선의 접선

★★★☆
25p 기본 2 – 근과 계수 또는 역함수

★★★
25p 기본 3 – 이차곡선 접선

곡선 sin   

  

  위에 있는 서로 다른 두 점

A  B 에서의 접선의 기울기를 각각  라

하자. 
 

이 이차방정식   의 서로 다

른 두 근일 때, 



 


 


이다. 의 값을 구하

시오. (단, 와 는 서로소인 자연수이다.)

포물선   위의 점  에서의 접선 이 타원







     의 한 초점과 한 꼭짓점을 지날

때, 가능한 모든 의 값의 합을 구하시오.

★★★★☆
26p 실력 1 – 점 자취 추론

★★☆
26p 실력 4 – 매개변수, 기울기 최소

쌍곡선  의 두 초점 중 좌표가 양수인 점을 F,

음수인 점을 F′이라 하자. 쌍곡선 위의 좌표가 양수인

점 P에 대하여 직선 F′P 위의 점 Q가 PQ PF를 만족

시킬 때, 점 Q가 나타내는 도형을 라 하자. 쌍곡선 위

의 점 A 에서의 접선이 도형 와 만나지 않게 하는

실수 의 최솟값은?

①  ② 

 ③ 

④ 


⑤ 



매개변수      
 로 나타낸 곡선   sec

  tan cos 위의 점에서의 접선의 기울기의 최솟값은?

①  ②  ③  ④  ⑤ 
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3. 벡터의 연산

★★
29p 예제 1 – 벡터의 크기

★☆
31p 예제 2 – 벡터의 덧셈, 뺄셈

좌표평면 위의 점 A 에서 직선   에 내린 수선

의 발을 B라 하자. 축 위에 있는 점 P에 대하여 점 Q가
AB PQ  을 만족시킨다. AB BP일 때, 점 Q의

좌표는  이다. 의 값을 구하시오.

그림과 같이 한 평면 위에 정삼각형 ABC와 두 정사각형

ADEB ACFG가 있다. 벡터 EF DC AB의 크기가 일

때, DG

의 값을 구하시오.

★★☆
33p 예제 3 – 점 위치 잡기

★★
35p 기본 2 – 벡터 정리

한 평면 위에 있는 삼각형 ABC와 점 P가

PB PC PA BC

를 만족시킨다. 삼각형 ABC의 넓이가 삼각형 APC의 넓

이의 배가 되도록 하는 모든 실수 의 값의 합은?

①  ②  ③  ④  ⑤ 

AB BC 인 평행사변형 ABCD에 대하여 평면 ABCD

위의 점 P가 PA PB PC PD를 만족시킬 때, 삼각형

ABP의 넓이의 최댓값을 구하시오.
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★★★
35p 기본 3 – 포물선과 벡터

★★★
36p 실력 1 – 합이 0인 벡터 이해

타원 




    의 두 초점 중 좌표가 양수

인 점을 F, 음수인 점을 F′이라 하자. 원점을 꼭짓점으로

하고 점 F를 초점으로 하는 포물선이 타원과 만나는 점 P

에 대하여 PF일 때, PO PF′의 값은 이

다. 두 자연수  에 대하여 의 값을 구하시오. (단,

O는 원점이다.)

원    위의 점 P와 직선    위

의 점 Q에 대하여 OP OQ을 만족시키는 두 점

P Q가 존재하도록 하는 모든 정수 의 값의 합을 구하시

오.

★★☆
36p 실력 2 – 평행사변형을 좌표계로

★★☆
36p 실력 3 – 도형의 이동

평행사변형 ABCD에서 AE AB인 점을 E, CF CD

인 점을 F라 하자. 직선 BD와 선분 EC AF가 만나는 점

을 각각 G H라 할 때, GH BD이다. 상수 의 값은?

① 


② 


③ 


④ 


⑤ 


좌표평면에 점 A 과 원   위의 점

P, 원   위의 점 Q가 있다. OA OP OQ

의 최댓값과 최솟값의 곱을 구하시오.
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4. 평면벡터의 성분과 내적

★★
39p 유제 2 – 위치벡터

★★☆
43p 예제 3 – 내적 기하적 의미

평행사변형 ABCD에서 삼각형 ABC의 무게중심을 G, 두

변 AB BC의 중점을 각각 P Q라 하자. GP   GQ  

라 할 때, DA  이다. 두 상수  에 대하여

의 값을 구하시오.

∠ABC 


인 직각삼각형 ABC에 중심이 O이고 반지름이

인 원이 내접할 때, 이 원이 선분 BC와 만나는 점을 P

라 하자. AO∙AB 일 때, AC∙PC의 값을 구하시오.

★★☆
45p 예제 4 – 벡터 2개 또는 중점

★☆
46p 기본 3 – 식 정리

AB AC 인 이등변삼각형 ABC에서 선분 BC를   

로 내분하는 점을 D라 하고, 선분 AC를   과   로 내

분하는 점을 각각 E F라 하자. DE DF일 때,
AB∙AC의 값을 구하시오.

한 평면 위의 영벡터가 아닌 두 벡터  에 대하여

∙  

,  이다. 두 벡터  가 이루는

각의 크기를 라 할 때, cos의 값은? (단, ≤ ≤ )

① 
 ② 


③ 
 ④ 


⑤ 

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★★★
48p 실력 1 – 내적 연산

★★★★★
48p 실력 2 – 두 벡터, 수직 이용

좌표평면에서 중심이 O이고 반지름이 인 원 위의 두 점

A B에 대하여 OA  , OA  라 하면 ∙  


이다.

두 자연수  에 대하여 두 벡터 OP  ,
OQ  가 다음 조건을 만족시킬 때, 의 최솟

값을 구하시오.

(가) OP ∙OQ 

(나) OQ

≥

그림과 같이 AB  AC  BC 인 삼각형 ABC가 있

다. 점 B에서 직선 AC에 내린 수선의 발을 D, 점 C에서

직선 AB에 내린 수선의 발을 E라 하고 두 직선 BD와

CE가 만나는 점을 F라 하자. FA AB AC일 때,

보기에서 옳은 것만을 있는 대로 고른 것은?

보 기

ㄱ. AB ∙AC   

이다.

ㄴ. AB∙AB AC 이다.

ㄷ.  

이다.

① ㄱ ② ㄴ ③ ㄱ, ㄴ

④ ㄴ, ㄷ ⑤ ㄱ, ㄴ, ㄷ
★★★★☆

48p 실력 4 – 벡터 제곱, 평면곡선 접선

좌표평면에서 서로 수직인 두 벡터  가  ,

 를 만족시킬 때,  가 되도록 하

는 두 실수  에 대하여 점  가 나타내는 곡선을 

라 하자. 점 A 과 곡선  위의 점 P에 대하여
OA ∙OP의 최솟값을 구하시오.
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5. 평면 곡선과 평면 운동

★★☆
51p 예제 1 – 직선과 원 방정식

★★
55p 예제 3 – 점이 움직인 거리

좌표평면 위의 두 점 A , B 에 대하여 다음

조건을 만족시키는 점 P가 두 개 존재할 때, 그 두 점을

각각 P P라 하자. PP 일 때, 가능한 모든 양수

의 값의 곱은?

(가) AP

(나) AB ∙AP  AP


①  ②  ③ 

④  ⑤ 

좌표평면 위를 움직이는 점 P의 시각    에서의 위

치  가

      

일 때, 점 P의 좌표가 에서 까지 변하는 동안 점 P

가 움직인 거리를 구하시오.

★★
58p 실력 1 – 좌표, 수직 조건 복합

★★☆
58p 실력 2 – 좌표 식 세우기

좌표평면에서 점 A , 축 위의 점 B, 제1사분면 위

의 두 점 C D에 대하여 사각형 ABCD가 정사각형이다.

점 D에서 축에 내린 수선의 발을 P, 축에 내린 수선의

발을 Q라 하자. 직선 PQ와 직선 BC가 서로 수직일 때,

점 C의 좌표는  이다. 의 값을 구하시오.

좌표평면 위에 원점 O가 중심이고 반지름의 길이가 1인

원이 있다. 점 P는 점 A 을 출발하여 원 위를 시계

방향으로 매초 1만큼의 거리를 움직이고, 점 Q는 점 P보

다 

초 후에 점 A를 출발하여 원 위를 반시계 방향으로

매초 1만큼의 거리를 움직인다. 점 P가 점 A를 출발하여




초 경과한 후부터 선분 PQ의 중점을 R라 할 때, 점 R

의 속력의 최댓값은?

① 


②  ③ 


④  ⑤ 



